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RESUMEN

En este ar tícu lo se es tu dia los cam bios ex pe ri men ta dos por la dis tri bu ción
per so nal de la ren ta en Espa ña a lo lar go del pe rio do 1973-2000 uti li zan do
las es ti ma cio nes de los pa rá me tros del mo de lo de Da gum para el con jun to
del Esta do y sus di fe ren tes co mu ni da des au tó no mas. Con este fin se rea li za,
en pri mer lu gar, una apro xi ma ción teó ri ca a los pa rá me tros del mo de lo de
Da gum que per mi te ob te ner una nue va ca rac te ri za ción de cada uno de ellos, 
en re la ción con su in ter pre ta ción eco nó mi ca. Los da tos uti li za dos para el
ajus te de las dis tri bu cio nes de ren tas per so na les pro ce den de las Encues tas
Bá si cas de Pre su pues tos Fa mi lia res para el pe rio do y del Pa nel de Ho ga res
de la Unión Eu ro pea.

ABSTRACT

In this pa per, chan ges in the Spa nish per so nal in co me dis tri bu tion along the
pe riod 1973-2000 are stu died using the pa ra me ter es ti ma tions of the Da gum
mo del for the sta te and its au to no mous com mu ni ties. With this aim, in the
first pla ce, a theo re ti cal ap proach to the pa ra me ters of Da gum mo del is de -
ve lo ped to ob tain a new cha rac te ri za tion of each one of them, in re la tion to
its eco no mic in ter pre ta tion. Avai la ble data from Spa nish Hou sehold Bud -
gets Ba sic Sur veys and Eu ro pean Union Hou sehold Pa nel are used in or der
to ad just per so nal in co me dis tri bu tions.
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* Pa la bras cla ve: dis tri bu ción per so nal de la ren ta, de si gual dad, mo de lo de Da gum, Espa ña.
Cla si fi ca ción JEL: C1, D31, I3. Artícu lo re ci bi do el 7 de mar zo y acep ta do el 24 de no viem bre de
2005. Los da tos pro ce den tes del Pa nel de Ho ga res de la Unión Eu ro pea (Pho gue) se uti li zan con
per mi so del con tra to ECHP/15/00, que man tie ne Eu ros tat con la Uni ver si dad de Alca lá. Los au -
to res agra de cen las cons truc ti vas y va lio sas su ge ren cias de dos dic ta mi na do res anó ni mos de EL

TRIMESTRE ECONÓMICO y de Ca mi lo Da gum, re cien te men te fa lle ci do, que en ri que ció con sus co -
men ta rios la pri me ra ver sión de este tra ba jo y a cuya me mo ria los au to res quie ren de di car este
ar tícu lo. Los erro res del tra ba jo son, por su pues to, res pon sa bi li dad ex clu si va de los au to res.

** De par ta men to de Esta dís ti ca, Estruc tu ra Eco nó mi ca y Orga ni za ción Eco nó mi ca Inter na -
cio nal (OEI), Uni ver si dad de Alca lá (co rreo elec tró ni co: car me lo.gar cia@uah.es).



INTRODUCCIÓN

Con los tra ba jos de Pa re to (1897) y Gini (1909), de di ca dos al pro -
ble ma de la dis tri bu ción per so nal del in gre so y la me di da de la de si -
gual dad, se ini cia una lí nea de es tu dio que, en pa la bras de Da gum
(1977b), p. 838, se ca rac te ri za por un mar ca do ca rác ter “esen cial -
men te es ta dís ti co y pro ba bi lís ti co, sin ha ber se ple na mente in te gra do
en el con tex to de la teo ría eco nó mi ca”. En este en fo que emi nen te -
men te cuan ti ta ti vo se en mar ca el es tu dio de la mo de li za ción pa ra -
mé tri ca1 de la dis tri bu ción per so nal de la ren ta que uti li za mos como
ins tru men to en este es tu dio de la dis tri bu ción per so nal de la ren ta
en Espa ña.

Entre los au to res que con tri bu yen a la con so li da ción de es ta lí --
nea de in ves ti ga ción ini cia da por Pa re to, a fi nes del si glo XIX, des ta --
can Gi brat (1931), Amo ro so (1925), Thu row (1970), Sa lem y Mount
(1974), Singh y Mad da la (1976) y Da gum (1977a) o más re cien te --
men te McDo nald y Xu (1995) y Bord ley et al (1996), en tre otros mu --
chos. En los di fe ren tes tra ba jos sus au to res pro po nen y con tras tan
la va li dez de dis tin tas dis tri bu cio nes pro ba bi lís ti cas co mo mo de los
de la dis tri bu ción per so nal de la ren ta.

La uti li za ción de dis tri bu cio nes teó ri cas per mi te sim pli fi car cual --
quier es tu dio del aná li sis de la dis tri bu ción, fa ci li tan do la com pa ra --
ción en tre dis tri bu cio nes a lo lar go del tiem po y el es pa cio, me dian te
el aná li sis de la evo lu ción de los pa rá me tros es ti ma dos que se con --
vier ten, de es ta ma ne ra, en ins tru men tos de aná li sis del efec to de las
me di das de po lí ti ca eco nó mi ca en la dis tri bu ción per so nal de la ren --
ta. Sin em bar go, es ta ca pa ci dad sin té ti ca de los mo de los pa ra ana li --
zar los cam bios ex pe ri men ta dos en el pro ce so dis tri bu ti vo no se ha
uti li za do con fre cuen cia, y los tra ba jos de es ta lí nea de in ves ti ga --
ción, en oca sio nes, no lle gan más allá de la pro pues ta y es ti ma ción de 
dis tri bu cio nes pro ba bi lís ti cas, a fal ta de que las es ti ma cio nes de los
pa rá me tros pue dan ser uti li za das en el aná li sis eco nó mi co de los me --
ca nis mos cau sa les de la dis tri bu ción per so nal de la ren ta.

En el pre sen te ar tícu lo se uti li za la mo de li za ción pa ra mé tri ca de
la dis tri bu ción per so nal de la ren ta co mo me dio pa ra ex pli car los
cam bios pro du ci dos en la dis tri bu ción per so nal de la ren ta en Espa --
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1 Se ha de sa rro lla do tam bién un en fo que no pa ra mé tri co para la mo de li za ción de la dis tri bu -
ción per so nal (Co well, 1995; Pud ney, 1993, en tre otros).



ña en un lar go pe rio do (1973-2000), en el que se han pro du ci do nu --
me ro sas trans for ma cio nes de la eco no mía y la so cie dad es pa ño la: la
asi mi la ción de un sis te ma de mo crá ti co, su ce si vas re for mas fis ca les,
la in te gra ción ple na a la Unión Eu ro pea, di fe ren tes pe rio dos de cri --
sis y re cu pe ra ción eco nó mi ca, etc. Con es te fin se pro fun di za en el
sig ni fi ca do eco nó mi co de los di fe ren tes pa rá me tros de las dis tri bu --
cio nes pro ba bi lís ti cas pro pues tas pa ra la dis tri bu ción per so nal de
la ren ta por me dio del mo de lo de Da gum que, ade más de sus ex ce --
len tes pro pie da des teó ri cas, pre sen ta el me jor gra do de ajus te a las
dis tri bu cio nes em pí ri cas de la ren ta per so nal en Espa ña en el pe rio --
do 1973-2000 (Pe na et al, 1996; Prie to, 1998, y Gar cía, 2003). El
aná li sis del sig ni fi ca do eco nó mi co de los pa rá me tros que con fi gu ran
di cha dis tri bu ción per mi te cla ri fi car las ca rac te rís ti cas fun da men ta --
les del pro ce so de cam bio ex pe ri men ta do por la dis tri bu ción per so --
nal de la ren ta en Espa ña en un pe rio do de tan to in te rés eco nó mi co
y so cial.

La es truc tu ra del ar tícu lo es la si guien te. En pri mer lu gar, se ana --
li zan y ob tie nen las ca rac te rís ti cas de ca da uno de los pa rá me tros
del mo de lo de Da gum que per mi ten de du cir su in ter pre ta ción eco --
nó mi ca. A con ti nua ción, se pre sen ta los da tos uti li za dos pa ra el ca so
es pa ñol así co mo las téc ni cas de es ti ma ción em plea das. La si guien te
sec ción con tie ne el aná li sis de los re sul ta dos ob te ni dos que per mi ten 
de du cir las ca rac te rís ti cas de los cam bios de la dis tri bu ción per so --
nal de la ren ta en Espa ña en el periodo 1973-2000. Finalmente, se
presenta las principales conclusiones del trabajo.

I. LA INTERPRETACIÓN ECONÓMICA DE LOS PARÁMETROS

Y EL MODELO DE DAGUM

La mo de li za ción pro ba bi lís ti ca de la dis tri bu ción per so nal de la
ren ta, de sa rro lla da so bre la base de los tra ba jos de Pa re to, re cu rre
a la for ma li za ción de la ren ta per so nal como una va ria ble alea to ria
con ti nua X y tie ne como ob je ti vo la pro pues ta a prio ri y la pos te rior 
es ti ma ción de un mo de lo para la dis tri bu ción per so nal de la ren ta, de- 
fi ni do por una fa mi lia de fun cio nes de dis tri bu ción, { ( ; ); },F x q qÎQ
per fec ta men te es pe ci fi ca das sal vo un vec tor q de pa rá me tros des co -
no ci dos per te ne cien tes a un es pa cio pa ra mé tri co Q.
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Una de las ca rac te rís ti cas que se exi gen con ma yor con sen so a los
mo de los pro ba bi lís ti cos de la dis tri bu ción per so nal de la ren ta es la
in ter pre ta ción eco nó mi ca de los pa rá me tros (Da gum, 1977a, 1996).
Esta pro pie dad da au tén ti co sen ti do al uso de la mo de li za ción pa ra --
mé tri ca co mo ins tru men to de aná li sis e in ter pre ta ción en el es tu dio
de la dis tri bu ción per so nal de la ren ta. En efec to, las va ria cio nes ex --
pe ri men ta das por los pa rá me tros cuan do se ajus ta el mis mo mo de lo
a di fe ren tes re gio nes, o a una mis ma po bla ción en di ver sos mo men --
tos, re ve la in te re san tes ca rac te rís ti cas de los cam bios ex pe ri men ta --
dos por la dis tri bu ción. Los dis tin tos pa rá me tros de los mo de los
com pon drán así un con jun to com ple to de in di ca do res que per mi te sin --
te ti zar la na tu ra le za eco nó mi ca de los cam bios de la dis tri bu ción.

Los mo de los pa ra mé tri cos de Da gum, que ve ri fi can otras mu chas
pro pie da des de sea bles (Ca lleal ta et al, 1996; Da gum, 2004), ofre cen
la men cio na da po si bi li dad de in ter pre tar las con se cuen cias eco nó --
mi cas de las va ria cio nes de sus pa rá me tros. Esta ta rea, ini cia da por
Da gum, se com ple men ta en es te tra ba jo en el que se ob ten drán nue vas
ca rac te ri za cio nes que per mi tan in ter pre tar los dis tin tos pa rá me tros 
del mo de lo co mo in di ca do res de es ca la, igual dad, po la ri za ción o pro --
gre si vi dad de los cam bios de la dis tri bu ción.

El mo de lo de Da gum es uno de los más fre cuen te men te uti li za dos
pa ra mo de li zar la dis tri bu ción per so nal de la ren ta en un am plio
con jun to de paí ses (Pe na et al, 1996; Prie to, 1998; Ger tel et al,
2001; Gar cía, 2003). En el ca so más ge ne ral, de no mi na do de ti po III, 
las fun cio nes de den si dad y de dis tri bu ción vie nen de fi ni das por:2

f x x x x x( ) ( ) ( ) ; ;= - + £ £ < ¥- - - - -1 1 01 1
0a lbd ld d b

a l d b< > > >0 0 0 0, , ,
(1)

F x x x x( ) ( ) ( ) ; ;= + - + £ £ < ¥- -a a l d b1 1 0 0

a l d b< > > >0 0 0 0, , ,
(2)

El va lor de la ren ta mí ni ma x0 vie ne de ter mi na do por los va lo res
de los pa rá me tros l b d, ,  y a. Si a = 0, en ton ces x0 0= , ob te nién do se
las fun cio nes co rres pon dien tes al co no ci do como mo de lo tri pa ra mé -
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2 Véa se un am plio de sa rro llo y jus ti fi ca ción de este mo de lo en Da gum (1977a).



tri co de tipo I; la ren ta mí ni ma tam bién se anu la cuan do 0 1< <a ,
en cuyo caso ob ten dre mos el mo de lo de tipo II, y cuan do a < 0 0, x
toma va lo res es tric ta men te po si ti vos se ob tie ne el mo de lo te tra pa ra -
mé tri co de tipo III.

Las ex pre sio nes de la ren ta me dia ( )m  y del per cen til de or den 
p x p( ) para es tos mo de los son las si guien tes:
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Y el per cen til de or den p pue de ob te ner se como:
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Estas ex pre sio nes se rán uti li za das en es te tra ba jo pa ra ca rac te ri --
zar sus va ria cio nes (de ri va das y elas ti ci da des) fren te a va ria cio nes
de los dis tin tos pa rá me tros y, a par tir de ellas, ana li zar cuá les se rían 
los gru pos de per cep to res de ren tas que se be ne fi cia rían o sal drían
per ju di ca dos cuando un parámetro experimenta una variación.

1. Aná li sis del pa rá me tro l

En una pri me ra apro xi ma ción, se de mues tra3 que tres de los pa --
rá me tros del mo de lo de Da gum no es tán re la cio na dos con la uni dad
de me di da de la va ria ble. En efec to, el pa rá me tro a, cu yo va lor de --
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ter mi na el ti po de mo de lo, y los pa rá me tros b y d, que Da gum
(1977a) ca li fi ca, sim ple men te, co mo pa rá me tros de igual dad. El pa --
rá me tro l es, por lo con tra rio, un pa rá me tro de es ca la. Por tan to,
un cam bio en la uni dad de me di da de la ren ta pro du ci rá la mo di fi --
ca ción del pa rá me tro de es ca la l, lo que man tie ne inal te ra do el res to 
de los pa rá me tros. Esta mo di fi ca ción, ex clu si va men te de la es ca la de 
me di da, re ve la una neu tra li dad del pa rá me tro en la de si gual dad,4

que re sul ta evi den te cuan do se ob tie ne la elas ti ci dad de los per cen ti --
les, el( ),xp  y la ren ta me dia, e ml( ), res pec to a l. Ambas ex pre sio nes,
que se pre sen ta a con ti nua ción, re sul tan po si ti vas y cons tan tes pa ra
ca da or den del per cen til e iguales a ( / ).1 d
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Así pues, un in cre men to de 1% del pa rá me tro de es ca la pro du ce
un in cre men to por cen tual cons tan te de ( / )%1 d  de la ren ta me dia y
de to dos los per cen ti les, in de pen dien te men te de su or den; de es ta
ma ne ra se man tie nen inal te ra das las me di das adi men sio na les de de --
si gual dad. Por tan to, el pa rá me tro l se rá un pa rá me tro de es ca la,
cu yo in cre men to ge ne ra un au men to glo bal de todas y cada una de
las rentas y, en consecuencia, de la renta media.

2. Aná li sis del pa rá me tro a

Como se ha se ña la do, el tipo de mo de lo de Da gum está de ter mi na -
do por el ran go de va lo res que toma el pa rá me tro a. Así, si a toma el
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ria ble Z X c= / , c > 0, pro ce den te de apli car un cam bio de es ca la en la va ria ble ren ta, en ton ces la
fun ción de dis tri bu ción de Z será: P Z z P X c z F zc[ ] [( / ) ] ( ) ( )£ = £ = = + -a a1  ( ( ) )1 + -l d bzc
= + - + ¢- -a a l a b d ld d b( )( ( ) ) ( , , , ).~1 1 c z D  Por tan to, la nue va va ria ble Z se dis tri bui rá se -
gún un mo de lo de Da gum con los mis mos pa rá me tros que X, con ex cep ción del pa rá me tro de es -
ca la ¢l  que su fre la si guien te trans for ma ción: ¢ =l l d/ .c

4 Se en tien de la de si gual dad me di da por me dio de un ín di ce adi men sio nal.



va lor 0 se ob tie ne el mo de lo de Da gum de tipo I, ca rac te ri za do por la 
ex clu sión de ren tas ne ga ti vas, nu las o ren tas mí ni mas. En el mo de lo
de tipo II el pa rá me tro a re pre sen ta una pro por ción de ren tas nu las.
Da gum (1977a) se re fie re a un por cen ta je de in di vi duos sin fuen tes
de in gre sos o con deu das en su pa tri mo nio, de sem plea dos y sin se gu -
ri dad so cial. Por lo con tra rio, cuan do a toma va lo res ne ga ti vos (mo -
de lo de Da gum de tipo III) se ten drá el caso de dis tri bu cio nes de
ren ta que tie nen una ren ta mí ni ma x0, que pue de con si de rar se como
una ren ta de sub sis ten cia o la mí ni ma re sul tan te de eli mi nar las uni -
da des con ren ta no po si ti va. En los mo de los de tipo II y III Da gum
(1977a) de mues tra que a es un pa rá me tro de de si gual dad, res pec to
al ín di ce de Gini.

Se ha ob te ni do la ex pre sión de la de ri va da del per cen til de or den 
p res pec to al pa rá me tro a, que, en el caso de los mo de los de Da gum
de tipo II y III, tras una se rie de ma ni pu la cio nes al ge brai cas, re sul-
ta ser:
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(5)

Esta ex pre sión es ne ga ti va y cre cien te, lo que in di ca que un au men -
to del pa rá me tro pro du ci rá re duc cio nes ge ne ra li za das de ren tas y
esta re duc ción afec ta rá en ma yor me di da los per cen ti les in fe rio res,
pro vo can do así un no to rio efec to re gre si vo que re dun da en el au men -
to de la de si gual dad. Para el caso de la dis tri bu ción de Da gum de tipo
II, ob via men te, di cha ex pre sión pre sen ta una asín to ta ver ti cal en 
p =a, lo que man tie ne inal te ra do el com por ta mien to co men ta do del 
pa rá me tro para los per cen ti les de or den su pe rior a a.

La ac tua ción del pa rá me tro en los per cen ti les pro vo ca, por con si --
guien te, un efec to re duc tor de la ren ta me dia, co mo lo in di can las si --
guien tes ex pre sio nes, ob te ni das tras sim pli fi car el re sul ta do de las
de ri va das par cia les:
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Así pues, a modo de con clu sión, el pa rá me tro a será un pa rá me tro
de de si gual dad, re duc tor ge ne ral de ren tas, de efec tos re gre si vos y
re duc tor de la ren ta me dia.

3. Aná li sis del pa rá me tro d

Da gum (1977a) ya ob te nía una pri me ra in ter pre ta ción de d como
pa rá me tro de igual dad tras com pro bar que el sig no de la de ri va da
par cial del ín di ce de Gini res pec to al pa rá me tro era ne ga ti vo. Para
pro fun di zar y com ple tar esta in ter pre ta ción, se ha ob te ni do la ex -
pre sión de la elas ti ci dad del per cen til de or den p res pec to al pa rá -
me tro d:
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Esta ex pre sión se anu la para
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pro ba bi li dad que se co rres pon de siem pre con el va lor de la fun ción
de dis tri bu ción para una ren ta uni ta ria. Por otra par te, si eva lua -
mos la ex pre sión de la elas ti ci dad en los dos in ter va los que de li mi ta 
p0, se cum ple que:
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Por tan to, un in cre men to del pa rá me tro cau sa un au men to de las
ren tas más ba jas co rres pon dien tes a los per cen ti les de or den in fe -
rior a p0 y, ade más, una dis mi nu ción de las ren tas más al tas co rres -
pon dien tes a los per cen ti les de or den su pe rior a p0. Se com prue ba
tam bién que la elas ti ci dad de los per cen ti les res pec to a este pa rá me -
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tro es de cre cien te,5 por lo que las re duc cio nes de los per cen ti les su -
pe rio res se rán ma yo res se gún au men te su or den. En el otro ex tre mo 
de la dis tri bu ción, los au men tos de los per cen ti les in fe rio res se rán
ma yo res a me di da que su or den sea menor.

Co mo con se cuen cia de una re dis tri bu ción que pe na li za ex ce si --
va men te a los per cen ti les su pe rio res y no lo gra equi li brar se con la
ga nan cia de ren tas de los per cen ti les in fe rio res, se pro du ce una dis --
mi nu ción de la ren ta me dia co mo se de mues tra al ob te ner y eva luar
el sig no de la de ri va da par cial de la ren ta me dia res pec to al pa rá me --
tro, que re sul ta ser:
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en el que Y( )x  es la fun ción di gam ma,6 de fi ni da para un nú me ro real 
po si ti vo x como:

Y
G G

G
( )

log ( ) ( )

( )
x

d x

dx

x

x
= =

¢

Con clui mos pues que el pa rá me tro d re pre sen ta a un ins tru men to 
con el cual pue de re du cir se la de si gual dad de la dis tri bu ción, como
ya era co no ci do de acuer do con el sig no de la de ri va da del ín di ce de
Gini ob te ni da por Da gum (1977a); sin em bar go, el aná li sis aquí rea -
li za do per mi te co no cer los pro ce sos que pro du cen este au men to de
la igual dad: una pro gre si va y cre cien te pe na li za ción de los per cen ti -
les, se gún au men ta su or den, y un au men to de los per cen ti les in fe -
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6 Apli can do las pro pie da des de la fun ción di gam ma (Abra mo witz y Ste gun, 1970), res pec to al
cre ci mien to y aco ta ción, y te nien do en cuen ta las res tric cio nes ha bi tua les en los pa rá me tros 
( , , ),d b a> > <1 0 1  se de du ce que:
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se tie ne que la de ri va da de la ren ta me dia res pec to al pa rá me tro d será ne ga ti va. La de mos tra ción 
es si mi lar para las dis tri bu cio nes de Da gum de tipo I y III.



rio res cre cien te, se gún dis mi nu ye su or den. Esta ac tua ción en los
dos ex tre mos de la es ca la de ren tas re du ci rá, por tan to, la po la ri za -
ción de la dis tri bu ción. La ex ce si va pe na li za ción de las ren tas más
al tas oca sio na, a la vez, una dis mi nu ción de la ren ta me dia. En con -
se cuen cia, d que da ca rac te ri za do como un pa rá me tro de igual dad,
ge ne ra dor de au men tos en ren tas ba jas y dis mi nu cio nes en ren tas
al tas, de efec tos pro gre si vos y re duc tor de la renta media.

4. Aná li sis del pa rá me tro b

El pa rá me tro b re sul ta ser tam bién un pa rá me tro de igual dad de
acuer do con el sig no de la de ri va da par cial del ín di ce de Gini (Da -
gum, 1977a), pero su ac tua ción es muy dis tin ta de la del pa rá me tro 
d. Así, la elas ti ci dad de los per cen ti les es siem pre po si ti va y de cre -
cien te para to dos los ór de nes, por lo que un au men to del pa rá me tro
pro du ce au men tos ge ne ra li za dos de to das las ren tas de la dis tri bu -
ción. Así:
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Ade más, pue de com pro bar se7 que es ta fun ción de elas ti ci dad es
de cre cien te, lo que in di ca que los au men tos re la ti vos de ren tas se rán 
ca da vez me no res se gún au men ta el or den del per cen til. Con un au --
men to ge ne ra li za do de ren tas, más in ten so en los per cen ti les in fe rio --
res que en los su pe rio res, se con si gue una ma yor igual dad en la
dis tri bu ción a la vez que se pro du ce un au men to de la ren ta me dia
ya que, pa ra la dis tri bu ción de ti po II, la de ri va da par cial de la ren --
ta me dia re sul ta ser:
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ex pre sión que es po si ti va, de acuer do con las pro pie da des de cre ci -
mien to y aco ta ción de la fun ción di gam ma y da das las res tric cio nes
ha bi tua les en los va lo res de los pa rá me tros ( , , ).d b a> > <1 0 1 8

Así pues, b será un pa rá me tro que re fle ja au men tos glo ba les de
to das las ren tas y, por tan to, iden ti fi ca tam bién au men tos de la ren ta 
me dia. Por otra par te, la re per cu sión de sus va ria cio nes pro du ce
efec tos pro gre si vos en la dis tri bu ción y, en con se cuen cia, pue de
con si der arse un pa rá me tro de igual dad.

Una vez ana li za da la na tu ra le za de cada pa rá me tro po de mos con -
cluir que una po lí ti ca ba sa da en la con se cu ción de ma yor ren ta e
igual dad de be rá pro du cir un au men to del pa rá me tro de es ca la l,
como in di ca ti vo del mon to de ren ta que se dis tri bu ye; un au men to
del pa rá me tro b, para oca sio nar una ma yor ren ta me dia y, a la vez,
una ma yor igual dad por me dio de la me jo ra más sig ni fi ca ti va de los
tra mos ba jos de la dis tri bu ción; un va lor de d que pro duz ca la ne ce -
sa ria re dis tri bu ción sin que se pe na li ce en ex ce so la ren ta me dia, y
una re duc ción del pa rá me tro a, para que la ren ta mí ni ma y las más
ba jas crez can y el efec to de esta me jo ra re duz ca la de si gual dad.

II. DATOS UTILIZADOS Y ESTIMACIÓN DE LOS MODELOS

La ade cua ción de las dis tri bu cio nes de Da gum como mo de los de la
dis tri bu ción per so nal de la ren ta en el caso es pa ñol ha sido ar gu men -
ta da en nu me ro sos tra ba jos (Pena et al, 1996; Prie to, 1998; Gar cía,
2003), te nien do en cuen ta sus pro pie da des teó ri cas y el ade cua do
ajus te a las dis tri bu cio nes em pí ri cas, tan to del agre ga do na cio nal
como de dis tin tas de sa gre ga cio nes (re gio nes, ti pos de há bi tat, ca te go -
rías so cio pro fe sio na les, etc.). En esta sec ción, como apli ca ción de la
inter pre ta ción teó ri ca pre sen ta da en el apar ta do an te rior, se ana li za
los re sul ta dos ob te ni dos al es ti mar los pa rá me tros de las dis tri bu -
cio nes de Da gum de las ren tas del con jun to na cio nal y de las dis tin -
tas co mu ni da des au tó no mas es pa ño las, en los cor tes tem po ra les
co rres pon dien tes a las Encues tas Bá si cas de Pre su pues tos Fa mi lia -
res (EBPF), con da tos de ren tas co rre gi das del efec to de la ocul ta ción.
Para el con jun to del Esta do se com ple ta el aná li sis con la ob ten ción
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8 Las de mos tra cio nes re fe ren tes a las dis tri bu cio nes de Da gum de tipo I y II pue den ver se en
Gar cía (2003) y con du cen al mis mo sig no po si ti vo de la de ri va da ob te ni da.



de es ti ma cio nes adi cio na les para 2001 a par tir de los da tos de ren tas 
pro ce den tes de la más re cien te ola dis po ni ble del Pa nel de Ho ga res
de la Unión Eu ro pea (Pho gue), que co rres pon den a 2000.

La elec ción de las EBPF co mo fuen tes es ta dís ti cas nos per mi te
dis po ner de da tos ho mo gé neos de ren ta a lo lar go de un pe rio do su --
fi cien te men te am plio (1973-1991), en el que la eco no mía es pa ño la
ex pe ri men ta un pro ce so de trans for ma cio nes sig ni fi ca ti vas que de --
ben re fle jar se en las es ti ma cio nes de los pa rá me tros. Nin gu na otra
fuen te per mi te ob te ner da tos de ren ta con una mues tra de ma yor ta --
ma ño y una de sa gre ga ción por co mu ni da des au tó no mas. El con cep --
to de ren ta uti li za do ha si do el de ren ta dis po ni ble anual per ca pi ta.9

Pa ra el úl ti mo cor te tem po ral con si de ra do se ha op ta do por tra ba --
jar con ren tas anua les per ca pi ta de 2000 pro ce den tes de la pa sa da
ola dis po ni ble del Pho gue, fuen te que re to ma el ob je ti vo del es tu dio
de ta lla do de los in gre sos que aco me tían las de sa pa re ci das EBPF, aun --
que el ta ma ño mues tral de la nue va en cues ta no per mi te rea li zar
una es ti ma ción par ti cu la ri za da a las dis tin tas co mu ni da des au tó --
no mas.10 La dis tin ta na tu ra le za y pro ce den cia de los da tos uti li za dos 
en el pe rio do 1973-1991 y los re fe ren tes a 2000 de ben in tro du cir
un ele men to de cau te la en las pos te rio res in ter pre ta cio nes res pec to
a la evo lu ción de los pa rá me tros en el pe rio do glo bal; sin em bar go,
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9 Un pro ble ma que pre sen ta esta fuen te de da tos es ta dís ti cos es la in fluen cia del fe nó me no
de la ocul ta ción, que ha in ten ta do pa liar se con un do ble pro ce so de co rrec ción de las ren tas ela -
bo ra do por Pena et al (1996). En el caso del Pho gue, Eu ros tat ad vier te que los da tos ya han sido
tra ta dos para com pen sar este efec to. La co rrec ción de las ren tas de las EBPF, rea li za da en Pena et 
al (1996), se basa en un do ble pro ce di mien to. En pri mer lu gar, se co rri gie ron los dis tin tos ti pos
de in gre sos de las di fe ren tes ca te go rías de ho ga res a par tir de las dis cre pan cias ob ser va das en tre
in gre sos, gas tos y aho rro (op. cit., pp. 190-196). En se gun do lu gar, se co rri gie ron las ren tas in di -
vi dua les de ma ne ra que fue ran con gruen tes con los agre ga dos de la ren ta to tal, re par ti da en
Espa ña y en cada co mu ni dad au tó no ma, de du ci dos de la con ta bi li dad na cio nal. Las de fi cien cias
de los da tos se de tec ta ron ob ser van do la evo lu ción de los ti pos de in gre sos de cla ra dos en los di fe -
ren tes in ter va los in ter cuan tí li cos. A me di da que las ren tas eran más al tas, los in gre sos de ca pi tal
de cla ra dos iban sien do cada vez me no res de lo que ló gi ca men te ca bría es pe rar, lo que in du cía a
pen sar que el ma yor gra do de ocul ta ción ocu rría en las cla ses con ma yo res ren tas de ca pi tal, que
sue len ser las de ma yor ren ta dis po ni ble. Asi mis mo, se ob ser va ba que, a lo lar go del tiem po, iba
per dien do peso la pro por ción de in gre sos de la par ti da de cuen ta pro pia res pec to a la de cuen ta
aje na, y tam bién se pre sen ta ban ano ma lías en la dis tri bu ción de los in gre sos de la pro pie dad.
Todas es tas com pro ba cio nes ha cían pen sar en un alto gra do de ocul ta ción en las ren tas de la
pro pie dad y en las ob te ni das por el de sem pe ño de pro fe sio nes li be ra les y au tó no mas. Fi nal men -
te, se adop tó una tasa pro gre si va de acuer do con las ca rac te rís ti cas ob ser va das en el re par to de
los ti pos de in gre sos en cada in ter va lo in ter cuan tí li co (op. cit., pp. 434-440).

10 Para sol ven tar este pro ble ma, los da tos de in gre sos de la Encues ta Con ti nua de Pre su pues -
tos Fa mi lia res son otra op ción dis po ni ble, pero la au sen cia de ca li dad y de ta lle en la re ca ba ción
de da tos de in gre sos de esta en cues ta, ela bo ra da fun da men tal men te para el es tu dio de los gas tos,
nos lle vó a des car tar la como op ción.



la pro xi mi dad de los con cep tos de ren ta con si de ra dos y los acep ta --
bles ta ma ños mues tra les en el ni vel na cio nal per mi ten apre ciar la
ten den cia del com por ta mien to agre ga do de la dis tri bu ción per so nal
de la ren ta en Espa ña.

La es ti ma ción de los dis tin tos pa rá me tros del mo de lo se rea li zó
con si de ran do una di vi sión del re co rri do de la va ria ble ren ta en 100 in-
ter va los in ter per cen tí li cos, to man do como re pre sen tan tes de cada
in ter va lo las co rres pon dien tes mar cas de cla se. El mé to do de má xi -
ma ve ro si mi li tud,11 ele gi do para este tra ba jo, re suel ve el pro ble ma
con sis ten te en ob te ner los pa rá me tros q del es pa cio pa ra mé tri co Q
ta les que ha gan má xi ma la ex pre sión:
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en la que k es el nú me ro de in ter va los (100), PYi  son las pro ba bi li -
da des teó ri cas de cada uno de los 100 in ter va los, que de pen de rán de 
q, y ni  re pre sen ta el nú me ro de in di vi duos ob ser va dos en el in ter va -
lo i-ési mo.

Para ob te ner la so lu ción óp ti ma para el vec tor pa ra mé tri co q se
par tió de una so lu ción ini cial pro ce den te de la es ti ma ción de los pa -
rá me tros de la dis tri bu ción de Da gum de tipo I para, pos te rior men te, 
me dian te un mé to do ite ra ti vo de op ti ma ción con res tric cio nes no li nea- 
les, ob te ner la so lu ción óp ti ma del vec tor pa ra mé tri co per te ne cien te 
a la dis tri bu ción de Da gum, ya sea de tipo I, II o III, con me jor ajus te a
la dis tri bu ción em pí ri ca. Fi nal men te, se rea li za ron con tras tes para
va lo rar si era sig ni fi ca ti va la re duc ción de la suma de los cua dra dos
de los re si duos que se pro du cía al in tro du cir el pa rá me tro a y pa sar
a los mo de los te tra pa ra mé tri cos II y III fren te al mo de lo de tipo I.
Para rea li zar es tos con tras tes se usó la me to do lo gía su ge ri da por
Da gum (1983) y Cra mer (1978), ba sa da en la uti li za ción de es ta dís -
ti cos12 F cons trui dos para con tras tar la hi pó te sis nula de que la re -
duc ción de su mas de cua dra dos de erro res no es sig ni fi ca ti va. Los
va lo res de los es ta dís ti cos F ob te ni dos re ve la ron que no eran sig ni fi -
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11 Las ra zo nes que han lle va do a la uti li za ción de este mé to do re caen en las bue nas pro pie da -
des de los es ti ma do res, que son su fi cien te men te co no ci das (Ken dall y Ste wart, 1977).

12 F SCR SCR SCR k h F k hA B B= - - - » - -( ) /( / ) ( , ),1 1 1  en la que k es el nú me ro de in ter -
va los, h el nú me ro de pa rá me tros del mo de lo con ma yor nú me ro de pa rá me tros, SCRA la suma
de cua dra dos de los re si duos del mo de lo de me nos pa rá me tros y SCRB la del de más pa rá me tros.



ca ti vas, en nin gu no de los ca sos (to ta les na cio na les y co mu ni da des
au tó no mas), las re duc cio nes ex pe ri men ta das en las su mas de cua -
dra dos de los erro res por uti li zar los mo de los de tipo II y III. Por
tan to, tal como su ge ría, en prin ci pio, la pro xi mi dad a cero de los va -
lo res es ti ma dos para el pa rá me tro a, se optó por uti li zar las es ti ma -
cio nes de los pa rá me tros del mo de lo de Da gum de tipo I.

III. ANÁLISIS DE LOS RESULTADOS

Al con si de rar, en pri mer lu gar, las es ti ma cio nes de los pa rá me tros
del mo de lo de Da gum de tipo I ob te ni das para el to tal na cio nal, que
se pre sen tan en el cua dro 1, la tra yec to ria se gui da por la dis tri bu -
ción per so nal de la ren ta en Espa ña mues tra las si guien tes ten den -
cias con so li da das a lo lar go del pe rio do en es tu dio: un au men to del
pa rá me tro de es ca la l, como con se cuen cia del au men to de la ren ta
real dis po ni ble, una dis mi nu ción del pa rá me tro de igual dad b y un
au men to del pa rá me tro de igual dad d.

CUADRO 1. Esti ma cio nes de los pa rá me tros de la dis tri bu ción Da gum
de tipo I para Espa ña

(Ren tas dis po ni bles en pe se tas cons tan tes de 1986)

Año
Nú me ro de
in ter va los

(k)
l b d

Suma de
cua dra dos de
erro res (SCR)

1973 100 0.087 1.236 2.520 4 610
1981 100 0.092 1.006 2.758 4 609
1991 100 0.187 0.953 2.980 4 612
2000 100 0.386 0.697 3.192 4 653

FUENTE: Ela bo ra ción pro pia a par tir de da tos de las EBPF y del Pho gue.

A la vis ta de los re sul ta dos ob te ni dos se ob ser va que la evo lu ción
que si gue Espa ña en el pe rio do es la pro pia de una pau ta de cre ci --
mien to acom pa ña da de una re duc ción de la de si gual dad que vie ne
ca rac te ri za da, co mo se ña la ba Da gum (2004),13 por una dis mi nu ción
del pa rá me tro b y un au men to si mul tá neo del pa rá me tro d.
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13 Da gum (2004) se ña la que un au men to del pa rá me tro b y una dis mi nu ción de d oca sio na
una gran po la ri za ción en la dis tri bu ción, y es ta ble ce como ca rac te rís ti cas las dis tri bu cio nes de
los paí ses en de sa rro llo que pre sen tan es ti ma cio nes de b que tien den a ser ma yo res que 1; asi mis -
mo, se ña la que los paí ses in dus tria li za dos pre sen tan sis te má ti ca men te ma yo res va lo res de d que
los que se ob tie nen en las dis tri bu cio nes de los paí ses en de sa rro llo.



En los tra ba jos em pí ri cos de Da gum (1977a, 1980), se ana li zan
pro ce sos si mi la res en los que las dis tri bu cio nes de paí ses más igua li --
ta rios se ca rac te ri zan por va lo res ba jos de b y va lo res al tos de d. Pa ra
el ca so de los Esta dos Uni dos (Da gum, 1977a), en el pe rio do 1960-
1969, el pa rá me tro d au men ta de 4.10 a 4.37, mien tras que b des --
cien de de 0.38 a 0.35, en un pe rio do en el que el ín di ce de Gi ni pa sa
de 0.35 a 0.33. Con da tos más ac tua les, aun que de ri que za ne ta, Da --
gum (2004) ob tie ne es ti ma cio nes que pre sen tan ten den cias si mi la --
res en cuan to a la evo lu ción de los pa rá me tros y del ín di ce de Gi ni.
En el ca so es pa ñol, en el pe rio do 1973-1991, el ín di ce de Gi ni, cal cu --
la do con los da tos mues tra les con si de ra dos, va ría de 0.34 a 0.32.

Para ofre cer una idea com pa ra ti va con otros paí ses de la Unión
Eu ro pea, en Ban dou rian, McDo nald y Tur ley (2003)14 se ob tie ne, en 
1994, unos va lo res para Fran cia de 3.55 para el pa rá me tro d y 0.38
para el pa rá me tro b. En el caso de Ale ma nia, es tos va lo res son de
4.41 y 0.34 res pec ti va men te. En un país con me nor de si gual dad
como Sue cia el pa rá me tro d al can za el va lor de 5.87, mien tras que el
pa rá me tro b se si túa en 0.13. En el caso de Di na mar ca, el país con
me nor de si gual dad en tre los per te ne cien tes a la Unión Eu ro pea en
el pe rio do 1996-2001 (Álva rez, Prie to y Sa las, 2004; Aham da nech y
Gar cía, 2005; Do mín guez y Nú ñez, 2005), las es ti ma cio nes se si túan
en 7.81 y 0.08, res pec ti va men te, en 1997.

De acuer do con el sig ni fi ca do ex pues to de am bos pa rá me tros, el
in cre men to de las es ti ma cio nes ob te ni das para d im pli ca ría que se
ha ex pe ri men ta do un pro ce so que ha in yec ta do pro gre si vi dad en la
dis tri bu ción de la ren ta en Espa ña, re du cien do la par ti ci pa ción de
ren ta de los per cen ti les su pe rio res y au men tan do la de los in fe rio -
res, lo que re dun da en la dis mi nu ción de la po la ri za ción de ren tas.
Esta re duc ción de la po la ri za ción, re gis tra da por me dio del au men -
to del pa rá me tro d, tam bién se de du ce de otros es tu dios que em -
plean mé to dos de me di da si mi la res a los de Wolf son (1994) y
Este ban y Ray (1994). En con cre to, Gra dín (2002) con fir ma la re -
duc ción de la po la ri za ción en Espa ña en to das las mag ni tu des de in -
gre so y gas to dis po ni bles para 1973-1991, más in ten sa en los años
se ten ta.
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14 Hay que ad ver tir que, en este tra ba jo, se uti li zan dis tri bu cio nes de in gre sos an tes de im -
pues tos y trans fe ren cias.



Entre los fac to res que in flu yen en este pro ce so des po la ri za dor,
re fle ja do en el cre ci mien to del pa rá me tro d, se en cuen tran, por una
par te, las re for mas del sis te ma im po si ti vo que se ela bo ra ron en 1977 
y su con ti nua ción en 1983, que in yec tan pro gre si vi dad sus ti tu yen do 
un sis te ma fis cal ob so le to apo ya do en la im po si ción in di rec ta ha cia
otro nue vo con gran peso de im pues tos per so na les y pro gre si vos (ren -
ta y so cie da des). Así, se gún se ña la Co mín (1996), en 1973, la con tri -
bu ción so bre la ren ta su po nía 1.2% de los in gre sos no fi nan cie ros
del Esta do, en 1981 era ya 27.6%, en 1986 el 31.3% y en 1995 el 38%.15

Res pec to a la in ci den cia im po si ti va en la re dis tri bu ción, Ca lon ge y
Man re sa (2001) afir man que el sis te ma fis cal es pa ñol se con vier te en 
pro gre si vo y re dis tri bu ti vo en su con jun to gra cias al im pues to so bre 
la ren ta de las per so nas fí si cas en el que “casi el 50% de este im pues -
to lo paga el de cil más rico cuan do éste ob tie ne el 28% de la ren ta
dis po ni ble de to dos los ho ga res, mien tras que los dos de ci les más po -
bres sólo con tri bu yen con el pago del 0.12%”. En el mis mo sen ti do
apun tan tam bién los re sul ta dos de Las he ras, Ra ba dán y Sa las (1993)
y Sa las (1994), coin ci dien do con una es truc tu ra por cen tual de in ci -
den cia con for me a la in ter pre ta ción de un d cre cien te.

Por otra par te, en la me jo ra de los per cen ti les in fe rio res, re gis tra -
da tam bién por el au men to de d, re per cu ten los efec tos dis tri bu ti vos
del gas to pú bli co. A par tir de nu me ro sos es tu dios, en tre ellos los de
Me del, Mo li na y Sán chez (1988), Gi me no (1993), Mo li na y Jaén (1994), 
se de du ce que los gas tos en edu ca ción, sa ni dad, vi vien da y pen sio -
nes tie nen una gran in ci den cia re dis tri bu ti va que fa vo re ce a los es -
tra tos in fe rio res y que ha in ten si fi ca do a lo lar go del tiem po gra cias
al au men to de es tos gas tos. En el caso con cre to de las trans fe ren cias, 
Jaén y Mo li na (2001) ob ser van un au men to de su in ci den cia a lo lar -
go del tiem po, en la que los más be ne fi cia dos son los es tra tos más
ba jos.

A lo lar go del pe rio do de es tu dio con si de ra do, los in cre men tos del
pa rá me tro d son cada vez me no res. El pe rio do de ma yor in cre men to 
del pa rá me tro es 1973-1981, en lí nea con la ma yor re duc ción de la
de si gual dad de tec ta da en tra ba jos como los de Pena et al (1996),
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15 Véa se una me jor apro xi ma ción a los cam bios ex pe ri men ta dos en la com po si ción de in gre -
sos del Esta do, a lo lar go del pe rio do de es tu dio, en la in for ma ción cuan ti ta ti va con te ni da en Co -
mín (1989, 1996).



Goer lich y Mas (2001) y en un gran nú me ro de es tu dios cu yos re sul -
ta dos se re su men en Can tó, Del Río y Gra dín (2000).

El pa rá me tro b tie ne por lo con tra rio un des cen so a lo lar go del
pe rio do. Un au men to de es te pa rá me tro in di ca ría una re dis tri bu --
ción ba sa da úni ca men te en la me jo ra de to dos los per cen ti les de
ren ta, con una in ci den cia de cre cien te se gún au men ta su or den. En
el ca so de Espa ña la dis mi nu ción del pa rá me tro in di ca que las po lí --
ti cas cen tra das en me di das de apo yo a las cla ses con me nos re cur sos
no han si do la úni ca cla ve de la re dis tri bu ción, si no que han es ta do
acom pa ña das de una mo de ra ción de las ren tas su pe rio res, que re --
per cu te en am bos ex tre mos de la dis tri bu ción y re du ce por tan to la
po la ri za ción de las ren tas, co mo ya se ha se ña la do, de bi do a la ac --
tua ción del pa rá me tro d.

El pa rá me tro de es ca la de la dis tri bu ción de Da gum mues tra, en
ge ne ral, un in cre men to a lo lar go del tiem po, con más fuer za en tre
1981 y 1991 y, so bre todo, de 1991 a 2000. Este pa rá me tro no hace
sino re gis trar el in cre men to de la ren ta real ex pe ri men ta do en Espa -
ña en el pe rio do de es tu dio, 25.63% de la ren ta me dia real en tre 1973
y 1991, que evi ta el efec to re duc tor de la ren ta glo bal que ha bría su -
pues to el ex clu si vo au men to del pa rá me tro d, con de ri va da ne ga ti va
res pec to a la ren ta me dia. Por tan to, el pa rá me tro mues tra cómo el
cre ci mien to eco nó mi co del pe rio do re per cu te en la dis tri bu ción, lo
que pro du ce una ma yor masa de ren ta a re par tir, so bre todo en el
úl ti mo de ce nio es tu dia do, en que los ni ve les de ren ta real au men tan
de ci di da men te.

Al con si de rar la evo lu ción de las dis tin tas co mu ni da des au tó no -
mas es pa ño las (cua dro 2), se ob ser va di fe ren tes pau tas de com por -
ta mien to, aun que se com prue ba que las me dias de las es ti ma cio nes
si guen la mis ma evo lu ción que la co rres pon dien te al con jun to del
Esta do. Así, la me dia de las es ti ma cio nes de b tie ne un re tro ce so a lo
lar go de todo el pe rio do de es tu dio, lo con tra rio a la me dia de las es -
ti ma cio nes de los pa rá me tros d y l, que pre sen tan un cre ci mien to
con ti nua do.

La va ria bi li dad en tre las es ti ma cio nes de los pa rá me tros en las co -
mu ni da des au tó no mas per mi te rea li zar una pri me ra apro xi ma ción
a las re la cio nes em pí ri cas en tre los dis tin tos pa rá me tros, y de cada
uno de ellos con la ren ta me dia y el ín di ce de Gini, ob te ni dos am bos
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a par tir de los da tos mues tra les.16 Me dian te la ob ser va ción de los
coe fi cien tes de co rre la ción li neal con te ni dos en el cua dro 3, se de tec -
tan di fe ren tes ti pos de re la cio nes. Así, en pri mer lu gar, se pre sen ta
una alta co rre la ción en tre el pa rá me tro de es ca la y la ren ta me dia,
tal como era de es pe rar, pues to que am bos alu den al mon to de ren ta
re par ti do en la dis tri bu ción. Las or de na cio nes de co mu ni da des por
el pa rá me tro de es ca la y la ren ta me dia mues tran si mi li tu des im por -
tan tes, so bre todo si ha ce mos cla si fi ca cio nes que se re fie ren a gru -
pos de co mu ni da des más que al or den exac to de las mis mas.

Por otra par te, la co rre la ción en tre los dos pa rá me tros de igual -
dad es siem pre ne ga ti va; así pues, en ge ne ral, co mu ni da des con va -
lo res al tos del pa rá me tro d tie nen va lo res ba jos del pa rá me tro b, lo
que de mues tra la opo si ción en tre el sig ni fi ca do de los dos pa rá me -
tros. La co rre la ción del pa rá me tro d con el pa rá me tro de es ca la es
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CUADRO 3. Coe fi cien tes de co rre la ción li neal de los dis tin tos
pa rá me tros del mo de lo de Da gum, ren ta me dia e ín di ce de Gini

para las co mu ni da des au tó no mas es pa ño las
l b d IG

EBPF 1973-1974
l 1.000
b -0.469 1.000
d 0.581 -0.663 1.000
IG -0.598 0.523 -0.880 1.000
m 0.728 0.140 0.322 -0.356

EBPF 1980-1981
l 1.000
b -0.273 1.000
d 0.311 -0.785 1.000
IG -0.291 0.357 -0.771 1.000
m 0.889 0.113 0.085 -0.182

EBPF 1990-1991
l 1.000
b -0.443 1.000
d 0.358 -0.477 1.000
IG -0.344 0.308 -0.838 1.000
m 0.748 0.138 0.098 -0.237

FUENTE: Ela bo ra ción pro pia.

16 Los va lo res co rres pon dien tes al ín di ce de Gini y la ren ta me dia co rres pon dien tes a cada co -
mu ni dad au tó no ma pue den ver se en Pena et al (1996). A par tir del coe fi cien te de co rre la ción
cal cu la do en tre es tos va lo res se de du ce que, por tér mi no me dio, las co mu ni da des de ma yor ren ta 
me dia tie nen tam bién me nor de si gual dad re la ti va, aun que esta re la ción no es muy in ten sa.



po si ti va, mien tras que, en el caso del pa rá me tro b, com pro ba mos
que la co rre la ción con el pa rá me tro de es ca la es ne ga ti va.

Resul ta en par ti cu lar in te re san te es tu diar el sen ti do y la in ten --
si dad de la re la ción de los pa rá me tros de igual dad con el ín di ce de
Gi ni, so bre to do pa ra re sal tar la gran co rre la ción ne ga ti va en tre el
ín di ce de Gi ni y el pa rá me tro d, lo que ilus tra la re la ción del me ca --
nis mo de ac tua ción del pa rá me tro y la de si gual dad de la dis tri bu --
ción.17 Sin em bar go, la co rre la ción del ín di ce de Gi ni con el otro
pa rá me tro de igual dad b es me nos in ten sa y ade más po si ti va, es de --
cir, va lo res al tos del pa rá me tro se pre sen tan aso cia dos a va lo res al --
tos del ín di ce de Gi ni.

Las re la cio nes co men ta das ayu dan a en ten der las pau tas de com --
por ta mien to de ca da pa rá me tro en las di fe ren tes co mu ni da des
au tó no mas y su in fluen cia en la de si gual dad y en la ren ta me dia de
la co mu ni dad. Así pues, el pa rá me tro de es ca la re gis tra los in cre men --
tos en las ren tas de las dis tri bu cio nes, apre cián do se la dis mi nu ción
de la ren ta me dia ex pe ri men ta da por Ca na rias en tre 1973 y 1981,
cons ta ta da por Pe na et al (1996).18 En tér mi nos glo ba les, to das las
co mu ni da des ex pe ri men tan cre ci mien tos del pa rá me tro de es ca la
en el pe rio do 1973-1991, al igual que ocu rre con su ren ta me dia.

En el caso de los pa rá me tros de igual dad se ob ser va una ma yor
dis pa ri dad de pau tas. Res pec to al pa rá me tro b, en tre una ma yo ría
de co mu ni da des en las que dis mi nu yen las es ti ma cio nes, se pro du -
cen au men tos, en tre 1973 y 1981, en Ba lea res, Ca na rias y Na va rra,
mien tras que, en 1981-1991, se pre sen tan in cre men tos en Astu rias,
Cas ti lla-La Man cha, Ca ta lu ña, Ga li cia y La Rio ja.

En el caso del pa rá me tro d, en tre una ma yo ría de pau tas de cre ci -
mien to, Ba lea res, Ca na rias, Can ta bria y Na va rra ex pe ri men tan re -
duc cio nes en tre 1973 y 1981, y Ca ta lu ña, País Vas co y La Rio ja
en tre 1981 y 1991. Entre 1973 y 1991 sólo Ca ta lu ña tie ne un au men -
to de b y una dis mi nu ción de d, cir cuns tan cia que coin ci de con un
au men to del ín di ce de Gini. Ba lea res es la úni ca co mu ni dad, ade más 
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17 Se ob ser va tam bién una co rre la ción de sig no po si ti vo en tre los in cre men tos del pa rá me tro
y las dis mi nu cio nes ex pe ri men ta das por el ín di ce de Gini en los dis tin tos pe rio dos con si de ra dos.

18 Ca ta lu ña ex pe ri men ta tam bién un pe que ño des cen so en el pa rá me tro de es ca la en tre 1973
y 1981; sin em bar go, este des cen so es de ape nas dos mi lé si mas, lo que in di ca una es ta bi li dad del
pa rá me tro ante el es ca so in cre men to de la ren ta me dia real en esta co mu ni dad en nue ve años, ci -
fra do en 3.9 por ciento.



de Ca ta lu ña, cuyo ín di ce de Gini cre ce en el pe rio do to tal con si de ra -
do; no obs tan te, ex pe ri men ta la ma yor dis mi nu ción ab so lu ta y re la -
ti va del pa rá me tro d y el ma yor in cre men to re la ti vo y ab so lu to del
pa rá me tro b en tre 1973 y 1981, pe rio do en el cual se pre sen ta tam -
bién, en esta co mu ni dad au tó no ma, el ma yor au men to del ín di ce de
Gini. El in cre men to de la de si gual dad en es tas dos co mu ni da des es
un he cho tam bién cons ta ta do en es tu dios como los de Goer lich y
Mas (1999) y (2001).

Por tan to, aun que las re la cio nes en tre pa rá me tros que va rían si --
mul tá nea men te tie nen cier ta com ple ji dad, las me di das es ta dís ti cas
uti li za das per mi ten in tuir una re la ción fuer te y di rec ta del pa rá me --
tro d con la de si gual dad me di da por el ín di ce de Gi ni y una re la ción
inversa con el otro parámetro de igualdad.

Así pues, el cam bio de la dis tri bu ción per so nal de la ren ta en Es-
pa ña se re pro du ce en la ma yo ría de sus co mu ni da des au tó no mas,
aun que exis ten im por tan tes ex cep cio nes. Se ob ser van ten den cias
con ver gen tes con ti nua das en las es ti ma cio nes de los pa rá me tros de
igual dad b y d, eva lua das me dian te los res pec ti vos coe fi cien tes de va --
ria ción, mien tras que no hay tal apro xi ma ción en el pa rá me tro de
es ca la lo que in di ca una ma yor con ver gen cia en tér mi nos de igual --
dad que en tér mi nos de ren ta real.

CONCLUSIONES

A lo lar go del pre sen te ar tícu lo se com prue ba cómo la mo de li za ción
pa ra mé tri ca es un ins tru men to que pre sen ta gran uti li dad para el
aná li sis de los cam bios de la dis tri bu ción per so nal de la ren ta a lo
lar go del tiem po y en el es pa cio, me dian te la in ter pre ta ción de las
va ria cio nes ex pe ri men ta das por los pa rá me tros de las dis tri bu cio -
nes ajus ta das. El es tu dio teó ri co de los pa rá me tros de la dis tri bu -
ción ade cua da en cada caso per mi te con ver tir a és tos en in di ca do res 
de cam bios de ter mi nan tes en el pro ce so dis tri bu ti vo.

En el ca so de los mo de los de Da gum, el es tu dio rea li za do en es te
ar tícu lo nos per mi te de du cir, en tre otras con clu sio nes, que los dos
pa rá me tros de igual dad del mo de lo ac túan de ma ne ra muy di fe ren --
te. El pa rá me tro d es un in di ca dor de la pro gre si vi dad de los cam --
bios de la dis tri bu ción, pues un au men to del mis mo im pli ca una
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re duc ción de las ren tas su pe rio res y un au men to de las in fe rio res. El 
pa rá me tro b, por lo con tra rio, oca sio na una ma yor igual dad, au men --
tan do las ren tas de to dos los per cen ti les pe ro en ma yor me di da las
de los in fe rio res.

Uti li zan do las men cio na das in ter pre ta cio nes, se han de tec ta do las 
ca rac te rís ti cas más re le van tes de la evo lu ción de la dis tri bu ción
per so nal de la ren ta en Espa ña y sus co mu ni da des au tó no mas en el
pe rio do 1973-2000, a par tir de la in for ma ción eco nó mi ca que con --
tie nen los pa rá me tros. Di chos pa rá me tros in for man que la dis tri bu --
ción per so nal de la ren ta ha su fri do una evo lu ción, ca rac te rís ti ca de
una pau ta de de sa rro llo y con so li da ción del mis mo, que ha re du ci do 
la de si gual dad me dian te un fre no de los cre ci mien tos de las ren tas
más al tas en re la ción con el im por tan te au men to de las más ba jas.
La mo de ra ción del cre ci mien to de las ren tas su pe rio res, con el con --
si guien te efec to re duc tor de la po la ri za ción, ha si do un fac tor de me --
jo ra de la dis tri bu ción co mo re sul ta do de las di fe ren tes re for mas
fis ca les ope ra das a lo lar go de un pe rio do en el que se li qui da un sis --
te ma im po si ti vo re gre si vo (Co mín, 1989, 1996; Las he ras, Ra ba dán
y Sa las, 1993; Sa las, 1994; Ca lon ge y Man re sa, 2001). Por otra par --
te, los gas tos pú bli cos en edu ca ción, sa ni dad, vi vien da y pen sio nes
tie nen una gran in ci den cia re dis tri bu ti va que fa vo re ce a los es tra tos 
in fe rio res (Me del, Mo li na y Sán chez, 1988; Gi me no, 1993; Mo li na y
Jaén, 1994; Jaén y Mo li na, 2001). Estos cam bios no se han re pro du --
ci do uni for me men te en las di fe ren tes co mu ni da des au tó no mas y se
ob ser van pau tas de com por ta mien to dis tin tas, aun que la ma yor
par te de las co mu ni da des evo lu cio na en el mis mo sen ti do que el
conjunto del Estado.

Fi nal men te, con vie ne se ña lar que el en fo que que ini cia es te tra --
ba jo, cen tra do en el co no ci mien to del sig ni fi ca do eco nó mi co de los
pa rá me tros de Da gum, se com ple men ta con la for mu la ción de un
mo de lo ex plí ci to que vin cu le los pa rá me tros con in di ca do res so cio-
eco nó mi cos, en la lí nea de es tu dio de Jäntti y Jen kins (2001) y Gar --
cía (2003). Este de sa rro llo exi ge la ela bo ra ción de ecua cio nes que
re la cio nen los pa rá me tros con in di ca do res so cioe co nó mi cos, en un
con tex to de si mul ta nei dad de re la cio nes cau sa les, ta rea que cons ti --
tu ye un de sa fío pa ra in ves ti ga cio nes futuras.
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